
Περιβάλλουςεσ ςτισ ταλαντώςεισ 

 

 Στθν απλή αρμονική ταλάντωςη  με απομάκρυνςθ 

            

            
   
                        

       

Έτςι 

«Πάνω» περιβάλλουςα:        

«Κάτω» περιβάλλουςα:          

 

 
 

 Στθν φθίνουςα ταλάντωςη με απομάκρυνςθ 

                 

            
        
                           

      

            

             
    

Οπότε 

«Πάνω» περιβάλλουςα:             

«Κάτω» περιβάλλουςα:               



Στο διάγραμμα που ακολουκεί φαίνεται ότι τα ςθμεία ςτα οποία  οι περιβάλλουςεσ  

εφάπτονται με τθν καμπφλθ τθσ απομάκρυνςθσ δεν είναι ςθμεία τοπικϊν 

ακρότατων για τθν απομάκρυνςθ. Στα ςθμεία αυτά θ κοινι κλίςθ περιβάλλουςασ 

και απομάκρυνςθσ είναι διάφορθ του μθδενόσ με ςυνζπεια ςτισ κζςεισ αυτζσ το 

ταλαντοφμενο ςϊμα να ζχει μθ μθδενικι ταχφτθτα.   

 

 
 Στθν περιοδικι κίνθςθ που παρουςιάηει διακροτήματα με απομάκρυνςθ 

          

 

όπου         
     

 
        και     

     

 
 

ζχουμε  

                                    

             

Δθλαδι  

«Πάνω» περιβάλλουςα:                 
     

 
   

«Κάτω» περιβάλλουςα:                    
     

 
   

Η περίοδοσ των διακροτθμάτων είναι θ περίοδοσ των περιβαλλουςϊν δθλαδι 

   
  

       
 



 

 Παρατθροφμε ότι και ςτισ τρεισ παραπάνω περιπτϊςεισ οι περιβάλλουςεσ 

εμφανίηουν ςυμμετρία ωσ προσ τον άξονα των τετμθμζνων. 

 Πρόςφατα ςτθν τάξθ, ενϊ ςχεδίαηα τθν καμπφλθ τθσ περιοδικισ κίνθςθσ που 

δίνει διακροτιματα  ανάμεςα ςτισ περιβάλλουςεσ, ζνασ μακθτισ διερωτικθκε 

αν είναι δυνατόν να ιςχφει:      . Το είδαμε ςα μακθματικό «παιχνίδι» και 

το ψάξαμε. 

 

Για να ςυμβεί       

κα πρζπει 

   
     

 
    

     

 
     

δθλαδι 

   
     

 
    

     

 
    ι     

     

 
    

     

 
     

Ασ δοφμε τθν πρϊτθ περίπτωςθ 

Έχουμε 
     

 
      και 

     

 
      

 

 
  με           απ’ όπου 

           
 

 
 

 

 
 και            

 

 
 

 

 
 

Θζτοντασ  για παράδειγμα 
 

 
  

   

 
   

Δηλαδή 

        

και          παίρνουμε 

     
   

 
,      

   

 
 



και για         ζχουμε το παρακάτω διάγραμμα 

 
 

Για να ςυμβεί        

κα πρζπει 

   
     

 
    

     

 
     

δθλαδι 

   
     

 
          

     

 
     ι    

     

 
          

     

 
    

Ασ δοφμε τθν πρϊτθ περίπτωςθ. 

Έχουμε  
     

 
       και 

     

 
       

 

 
  με           

απ’ όπου 

           
 

 
 

 

 
 και            

 

 
 

 

 
 

Θζτοντασ  για παράδειγμα 
 

 
  

   

 
 

Δθλαδι 

        

και          παίρνουμε 

 

 παίρνουμε 

     
   

 
 ,       

   

 
  

και για         ζχουμε το παρακάτω διάγραμμα 

 



 
 

Δθλαδι μπορεί περιςταςιακά να ςυμβεί. Αλλά και να ςυμβεί «κάτι τρζχει ςτα 

γφφτικα» όπωσ είπε τελικά κι’ ζνασ μακθτισ. 

Ασ είναι ζτςι κι’ αλλιϊσ εμείσ από τθν αρχι ςα μακθματικό πρόβλθμα το 

αντιμετωπίςαμε. Άλλωςτε και για τισ ανάγκεσ τθσ «διαγραμματικισ» παρουςίαςθσ 

επιλζξαμε ςτθν μία των περιπτϊςεων      
   

 
,      

   

 
  δθλαδι ςυχνότθτεσ 

που απζχουν αρκετά ϊςτε να δυςαναςχετεί ο φίλοσ ο Γιάννθσ ο Δογραματηάκθσ!   

    


